10. 1. ROWNANIE PROSTEJ NA PLASZCZYZNIE




Przyktad 10.1.1Napisz réwnanie prostéjnachylonej do osi OX pocatem a =120 i

przechodzej przez punkP = (\/?3,1) :

Rozwigzanie Komentarz
y=ax+b Aby wyznaczy réwnanie prostej

y = ax+b musimy obliczy ai b.

Kat @ =120 katem rozwartym
a=-tg(180° —120°) = ~tg60° = —/3 a 0(90°,18C°), diategoa obliczmy ze
y= —\/éx +b wzoru a = —tg(180° - a)
1=-J/33/3+b Punkt P = (\/5,1) nalezy do prostej, zatem
1=-3+b jego wspotrzdne spehigj jej rownanie.
—b=-3-1 Do réwnania prostejy = —/3X +b
—b=-4/" (_ 1) podstawiamyX = \/§; y=1
b=4
Odp. Prosta ma rownaniey.= —/3x+4

Roéwnanie ogdlne prostej

Ax+By+C=0
,gdzieAB,COR i A#0CLB=#0
Przyktad 10.1.2Narysuj prost o rownaniudx-y-3= 0
Rozwigzanie Komentarz

4x-y-3=0 Z réwnania 4X — Y — 3 = 0 wyznaczamy

—y=—-4x+3/: (— 1) y i rtownanie ogolne prostej doprowadzam
do réwnania kierunkowego.

y=4x-3
Przy pomocy tabelki wyznaczamy punkty

X 0 1 2 nalezace do prostej .
y =4x-3 -3 1 5

Zaznaczajc punkty z tabelki rysujemy
prosh.




Rownanie prostej przechodacej przez dwa punkty

>

A (y=ya)ixg —xa)=(x-xa)ys ~ ya)

gdzieA = (XA, yA); B= (XB’ YB)

J&li xp = Xg , to otrzymamy progto rownaniux = ¢ ( prosta pionowa).
J&li ya =Yg , to otrzymamy prosto rownaniuy = b (prosta pozioma).

Przykiad 10.1.3Napisz rownanie prostej przechadej przez dwa punkty

A= (23);B=(-4]).

Rozwigzanie Komentarz
| sposéb: Punkty A = (23); B = (—4,1) naleza do
y=ax+b prostej y = ax + b, zatem ich wspotdne
A= (23 B=(-4) spetniaj, réwnanie proste;.
3=al2+b 1= a [q_ 4) +b Wykonujemy podstawieniaX = 2,y = 3 oraz
2a+b=3 —-4da+b=1 x=-4y=1
2a+b= 3/[ﬂ_ 1) Budujemy ukiad rowna. Rozwhzujac go
{_ da+b=1 obliczymy wspéiczynniki ai b.
—-2a-b=-3 Uktad rozwizujemy metod przeciwnych
+ wspotczynnikow
—-4a+b=1
-2a-b-4a+b=-3+1
-6a=-2/:(-6)
1
a==
3
2a+b=3
2 ﬁ +b=3
3
b=3-2
3
=21
3
1 Piszemy rownanie kierunkowe prostej
y ==X +2=
3 3




Il sposob:

(v-ya)xg —xa)= (x=xa)(ys ~ Va)
(y-3)(-4-2)=(x-2)1-3)
(y-3)-6)=(x-2)d-2)

-6y +18=-2x+4
-6y=-2x+4-18

-6y =-2x-14/:(-6)

1 1
=—X+2-
Y 3 3

Do wyznaczenia prostej przechadej przez
punkty A= (23);B = (-4])
wykorzystujemy wzor

(y=ya)xg =xa) = (x=xa)yg = ¥a)-

Wykonujemy podstawienie

Xpa=2ypa=3Xxg =-4yg =1

Zapisujemy réwnanie kierunkowe prostej.

Przyktad 10.1.4Punkty(4,-4);(23);(p.0)sa wspétliniowe. Wyznacp.

Rozwigzanie Komentarz
(y ~Ya )(XB _ XA) = (X - XA)(yB - yA) Wyznaczamy réwnanie prostej przechgosj
_ przez punkty(4,—4); (2,3).
(y + 4) 2- 4) - (X - 4)(3 + 4) Wykorzystujemy do tego wzor
+4)\-2)=(x—-4)7
by a2)=t4) (v= Yalxe ~xa) = (x=xa)v3 - va)
—2y-8=7x-28 i wykonujemy podstawienie
-7x-2y+20=0 XA:4:VA=_4'XB :2'yB =3
Rownanie zapisujemy w postaci ogolnej
-7x-2y+20=0 Punkt ( p,O) nalezy do prostej
—7lp-2[0+2C=0 —7x—2y+20=0, zatem jego wspotezine
-7p+20=0 spetniaj to réwnanie. Wykonujemy
—7p=-20/" (_ 7) p?dstawlenlgx = p, Yy =0. Rozwhzujac
réwnanie obliczmy szukanp
p=2_
7

Przyktad 10.1.5Wyznacz wspotadne punktu przegcia sk prostych o rownaniach:

2x-y=012x-3y-12=0

Rozwigzanie

Komentarz

2x-y=0
2x—-3y =12

2x—y=0/[ﬂ—3)
{2x—3y:12
-6x+3y=0
{2x—3y:12

Aby znalez¢ punkt przegicia sk prostych
musimy rozwizat uktad réwna.

Uktad réwna rozwiazujemy metod
przeciwnych wspétczynnikow.

—-6x+3y+2x-3y=12
-4x=12/:(-4)
x=-3

2x-y=0




20{-3)-y
-6-y=0
y=-6

Odp. Punkt przee¢cia sk prostych ma
wspéirzdne (- 3-6)

=0

prostych.

Rozwigzanie uktadu rownasy
wspohrzdnymi punktu przeecia st

CWICZENIA
Cwiczenie 10.1.1(2pkt.)Dla jakich wartéci @ prostay = —x + 2a — 3przecina é OY

w punkcie(O,—

schemat oceniania

6).

Numer Odpowiedz . .
N Liczba punktow
odpowiedzi
1 Utozenie rownanie z niewiadamad 1
2 Podanie wartci a 1

a =45° i przechodzcej przez punkP = (2- 1)

schemat oceniania

Cwiczenie 10.1.2(3pkt.) Napisz rownanie prostejpachylonej do osi OX podatem

Numer wiedz : .

o dpgwi?a dzi leponiE Liczba punktow
1 Wyznaczenie wartgi wspo6tczynnika kierunkoweg@ 1
2 Wyznaczenie wartai wspotczynnikab 1
3 Podanie réwnania prostlej 1

A=(2-3);B=(01).

schemat oceniania

Cwiczenie 10.1.3(2pkt.) Napisz réwnanie prostej przechaolg przez dwa punkty

Numer wiedz , .
umer - CllperiEes Liczba punktow
odpowiedzi
L Zapisanie réwnania z niewiadomyri y lub zapisanie
uktadu nieréwnéci z niewiadomymia, b . 1
Podanie réwnanie prostej przechack przez punkty
2 A B 1




Cwiczenie 10.1.4(2pkt.) Sprawd, czy punkty A = (— ],2); B= (2,—2),C = (3,—3)
sa wspotliniowe.

schemat oceniania

Numgr . CllperiEes Liczba punktow
odpowiedzi
Podanie réwnanie prostej przechgcky przez punkty
1 1
A B.
5 Sprawdzenie, czy punkt naledo wyznaczonej proste;j i 1
podanie odpowiedzi.




